Osnovi matematike – Test A

 februar 2009.

Ispred tačnih rečenica staviti znak "+", a ispred netačnih znak "-".

1. Sledeća zaključivanja su logički ispravna:
a) Nijedan patuljak nije čarobnjak. Neki čarobnjaci su goblini. Dakle, postoje goblini koji nisu patuljci.

b) Neki lopovi nisu pouzdani. Neki lopovi nisu gusari. Dakle, neki lopovi nisu gusari.

c) Sve plavuše su pametne. Neke matematičarke nisu plavuše. Dakle, neke matematičarke nisu pametne.

2.  Sledećih iskazi su ekvivalentne negaciji formule p((q :

a) (p(((q

b) p(q

c) ((p(q)
3. a) Modus tollens je tautologija ((p(q) ( (q) ( (p
b) Tertium non datur je tautologija p ( (p.

c) Verum ex quolibet je tautologija p ((q(p).
      4.  Neka je ( skup iskaznih formula, a ( i ( iskazne formule.
           a) Ako ( (= ( ( (, onda ( (= (  ili  ( (= (.

           b)  Ako ( (= (  i  ((( (= (  onda ( (= (.

           c)  Ako  ((( (= (   i   ((( (= (  onda (= ( ( (.

      5. a) Ako iskazna formula ima model, onda ima i konačan model.

          b) Postoje iskazne formule koje imaju tačno 2009 modela.

          c) Za svaki model A koji ima 2009 elemenata postoji iskazna formula ( od 2009 iskaznih slova   


  tako da je A model za  (. 

      6. a) Ako je ( teorema formalne teorije za koju postoji dokaz dužine 1, onda je ( aksioma.
          b) Za svaku formalnu teoriju postoji bar jedan deduktivno zatvoren skup formula.

          c) Postoji formalna teorija koja ima tačno 2009 teorema.

      7. Neka je L jezik prvog reda. Tada:
          a) Svaka promenljiva je elementarna formula.

          b) Svaka elementarna formula je term.

          c) Ako L sadrži bar jedan operacijski simbol arnosti 1, onda u jeziku L postoji bar 2009 termova.

      8. a) Svaki jezik prvog reda ima bar jedan model čiji je nosač skup prirodnih brojeva.

          b) Formula ((x)(α(β) ( ((x)α ( ((x)β je valjana, za proizvoljne dve formule α i β.

          c) Za svaku formulu prvog reda postoji bar jedan model u kome ona ne važi.

     9. a) ZF teorija skupova je teorija prvog reda sa jednakošću.

         b) Postoji model ZF teorije u kome važi formula ((x)((z)(x(z ( z(x).

         c) Postoji uređen skup sa tačno 2009 maksimalnih elemenata.

    10.  a) Postoji ordinal koji nije lanac. 

           b) Ako su α i β ordinali takvi da je α(β onda je α(β.

           c) Svaki konačan ordinal je kardinal.    

                                                  
